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 تمارين على القطوع المخروطية م
 

,𝐴(𝑥الذي ترسمه النقطة قطع المخروطيدلة  الأوجد  معا         𝑦)    بحيث يكون مجموع بعديها عن النقطتين الثابتتين 
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𝑚𝑥2  قطع ناقص معادلته:              + 9𝑦2 =  10ن البعد بين البؤرتين فإذا كا   144
    

 .والأصغر والبؤرتين ثم أوجد طرفي المحور الأكبر   mأوجد قيمة       

𝑚) الإجابة :     =
144

41
,41√±)الأكبر  ,0)الأصغر   (0  ( (5,0±)البؤرتان   (±4

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

      

قطع ناقص معادلته             
(𝑥+1)2
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+
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9
= 1 

 -وجد كلا من :أ
a.        المركز 
b. البؤرتان 
c. نقطتي طرفي المحورالأكبر 
d. نقطتي طرفي المحورالأصغر 
e. استخدم ما سبق في رسم شكلا تقريبيا للقطع 
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لمحور          ( ونقطتا طرفي ا2,  1(  ، ) 2,  6أوجد الصورة القياسية لمعادلة القطع الناقص الذي فيه البؤرتان  )             
 (  1,  3( , ) 4,  3الأصغر  )

    1=) الإجابة :
(𝑦−3)2

13
+

(𝑥−2)2

4
 ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑥)قطع مخروطي             − 2𝑦)(𝑥 + 2𝑦) = 4 
 وارسمه والخطين التقاربيينوالبؤرتين  المحور القاطع  يطرفلقطع المخروطي  ثم أوجد حدد نوع ا           

زائد  : ) الإجابة  
𝑥2

4
− 𝑦2 = ,5√±)البؤرتان   (2,0±)القاطع     1 𝑦التقاربيان    (0 = ±

1

2
𝑥  ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
, (7,2)  أوجد معادلة القطع الزائد في الصورة القياسية حيث نقطتا طرفي المحور القاطع هما            وميل  (5,2−)

أحد الخطين التقاربيين هو
2

3
 

 )الإجابة : 
(𝑥−1)2

36
−

(𝑦−2)2
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,(2,2)أوجد معادلة القطع الزائد في الصورة القياسية  حيث البؤرتان هما          (2, ونقطتا طرفي المحور  (4−

 القاطع 
,(2,1)هما      (2, −3)   

) الإجابة :  
(𝑦+1)2

4
−

(𝑥−2)2

5
= 1 ) 

 
  

          
    
 
 
 
 
 
 
              

𝑚𝑥2 قطع زائد مركزه نقطة الأصل ومعادلته              − 𝑛𝑦2 = وبؤرتاه هما   6وطول محوره القاطع  144
, 𝑚أوجد قيمة كل من   (±5,0) 𝑛   . 

𝑚) الإجابة :     = 16 , 𝑛 = 9  ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

011643إذا علمت أن معادلة قطع زائد هي :           22  yxyx  معادلة القطع  أوجد

 في الصورة القياسية ثم أوجد طرفي المحورالقاطع والبؤرتين والخطين التقاربيين .الزائد 

جابة : زائد)الإ
(𝒙+𝟐)𝟐

𝟏𝟐
−

(𝒚+𝟏)𝟐

𝟒
= 𝟐−) القاطع 𝟏 ± 𝟐√𝟑, ,𝟐)البؤرتان (𝟏− −𝟏), (−𝟔, 𝒚التقاربيان (𝟏− + 𝟏 = ±

𝟏

√𝟑
(𝒙 + 𝟐)  ) 
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𝒄 : ) الإجابة  = أو 𝟐 − 𝟐 ) 

 
 
 

 
 
 
 

 

 

, 𝑭(𝒙)إذا كانت كلا من الدالتين          𝑮(𝒙)  مشتقة عكسية للدالة𝒇(𝒙)  المتصلة على القترة

[𝟐, ∫ وكان  [𝟔 (𝑭(𝒙) − 𝑮(𝒙))𝒅𝒙
𝟔

𝟐
∫فأوجد  (𝒙𝑭(𝒙) − 𝒙𝑮(𝒙) + 𝟏)𝒅𝒙

𝟔

𝟐
 

 ( 𝟓𝟒) الإجابة : 

 

 

        
 
 
 

 

 
 

 

xxxFxxGلتكن          4
2

3
)(,)43(

6

1
)( 22   دالتان كل منهما تمثل دالة المشتقة العكسية للدالة)(xf

 -أوجد :

),()(الذي تختلف به الدالتان  c) أ ( قيمة الثابت   xGxF                 : الإجابة (𝒄 =
−𝟖

𝟑
أو 

𝟖

𝟑
    )  

𝒇(𝒙)) الإجابة :  xf)() ب ( الدالة  = 𝟑𝒙 + 𝟒 ) 
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  م

)42(,)()4(لتكن               
4

1
)( 2222  xxxFxxG 

),()(الدالتين) أ ( أثبت أن  xGxF  كل منهما المشتقة العكسية للدالة)(xf   

𝒇(𝒙)) الإجابة :                                                                 xf)() ب ( أوجد الدالة  = 𝟒𝒙𝟑 + 𝟖𝒙) 

 
 

 
 
 
 
 
 

 

 

 𝑭(𝒙)إذا كانت           
𝟑𝒙𝟐

𝒙𝟐+𝟓
  𝒇(𝒙)مشتقة عكسية للدالة   

 𝑮(𝒙) كذلك و
−𝟏𝟓

𝒙𝟐+𝟓
  𝒇(𝒙)مشتقة عكسية للدالة   

),()(الذي تختلف به الدالتان  cقيمة الثابت د أوج xGxF                               : الإجابة (𝒄 = أو 𝟑 − 𝟑 ) 

 

 
 
 

 

 

 

              

  

𝒄) الإجابة :                                         =
−𝟏

𝟐
أو 

𝟏

𝟐
 ) 
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 ة المساواة التاليةتحقق من صح  

∫
𝒆𝒙𝟐

(𝒙𝟐𝒍𝒏𝒙𝟐+𝟏)

𝒙
𝒅𝒙 = 𝒆𝒙𝟐

𝒍𝒏𝒙 + 𝒄   حيث𝒙 > 𝟎 

            
  

 

 

 

 

 
𝒗(𝒕)تعطى السرعة المتجهة لجسيم يتحرك بالمعادلة            = 𝟖𝒆−𝟎.𝟎𝟐𝒕     حيث  𝒕الثواني 𝒗(𝒕)    بالأمتار

𝒔(𝟎) عها هذا الجسيم بعد نصف دقيقة علما بأنأوجد المسافة التي يقط = 𝟎 
𝒔(𝟑𝟎)) الإجابة :  ≈ 𝟏𝟖𝟎. 𝟓 𝒎 ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

           

𝑽(𝑻)) الإجابة :  =
𝟏𝟎𝟖𝟕

√𝟐𝟕𝟑
√𝑻 ) 
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𝒗(𝒑)) الإجابة :  =

𝒂

𝒑
+ 𝟏𝟐 − 𝟐𝒂 ) 

 

 
 
 
 
 
 
 
𝑹آلة تصوير قيمتها عند الشراء          =  وتتناقص قيمتها بالنسبة للزمن   𝟐𝟓𝟎𝟎

بمعدل             
𝒅𝑹

𝒅𝒕
=

−𝟓𝟎𝟎

(𝒕+𝟏)𝟐
 أوجد قيمة الآلة بعد ثلاث سنوات 

𝑹(𝟑)) الإجابة :  = 𝟐𝟏𝟐𝟓 ) 
 

 

 

 

 
 
 
 
 
 

𝒙(𝟏حل المعادلة التفاضلية :            − 𝒙𝟐)𝒅𝒚 + (𝟑𝒙𝟐 − 𝟏)𝒚𝒅𝒙 = 𝟎 

𝒚) الإجابة :  = ±𝒆𝒍𝒏|𝒙−𝒙𝟑|+𝒄 ) 

         
 

 

 

 

 

 

 

24 

23  

25 



 

  إعداد الأستاذ / محمد عبد الحميد الطحاوي                                    مع تمنيات للجميع بالتفوق                    9           

 

 1026-1025مراجعة نهائية للثاني عشر العلمي                                    الفصل الدراسي الثالث 
 م

         
𝑳(𝟎)) الإجابة :  =

𝟕

𝟑
 𝒎 ) 

 

 
 

 

 

 

 

𝒚لتكن              =
𝒍𝒏𝒙

𝒙
   ,   𝒙 ≠ 𝟎 

   
∫ب( بالاعتماد على ما توصلت اليه في ) أ ( أوجد 

𝒍𝒏𝒙

𝒙𝟐
𝒅𝒙                    : الإجابة (∫

𝒍𝒏𝒙

𝒙𝟐
𝒅𝒙 =

−𝟏

𝒙
−

𝒍𝒏𝒙

𝒙
 ) 

 

 

 

 

 

 
 
 

 

 

 

    

 

𝒎) الإجابة :  = −𝟒 ) 
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𝒚) الإجابة :  = 𝟑𝒙𝟐 + 𝟏) 

 

 

 

 

 

 

 

,𝟏]دالة متصلة على الفترة  𝒇(𝒙)ذا كانت  إ         ,𝟏]   على الفترة  𝒇(𝒙)وكانت القيمة المتوسطة للدالة   [𝟗 𝟒]  

∫وكانت    1تساوي  𝟑𝒇(𝒙)𝒅𝒙 = 𝟏𝟐
𝟒

𝟗
∫فأوجد قيمة    𝒇(𝒙)𝒅𝒙

𝟗

𝟏
 

 
 (  𝟐) الإجابة :                                                     

 
 
 

 

 

 

 

 

 
𝒂𝒗) الإجابة :  =

𝟑𝛑

𝟐
 ) 

           

 

 
𝒂𝒗) الإجابة :  =

𝟏

𝟐
  , 𝒙 ≈ 𝟎. 𝟕 ) 
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𝒌) الإجابة :  = 𝟑𝟑 ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 
𝒂𝒗) الإجابة :  =

𝟏

𝟒𝟎
 ) 

 

 

 

 

 
𝑨) الإجابة :  =

𝟏𝟏

𝟖
  ) 

 

 

 

 

         

 
𝒂𝒗) الإجابة :  ≈ −𝟎. 𝟑𝟔   , 𝒄 ≈ 𝟏. 𝟔 ) 
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𝒃) الإجابة :  =

−𝟏𝟏

𝟐
  ) 

 

 

 

 

 

 
𝒍) الإجابة :  = 𝟏 ) 

 

 

 

 

 

 

           
≈) الإجابة :  −𝟎. 𝟔𝟗𝟑 ) 

 

 
 

 

 

 
 

 
 

 

 

39 

37 

38 

40 

∫ 𝒇(𝒙)𝒅𝒙 
𝟏

𝟑
  

 (𝟏𝟎−) الإجابة :                      
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≈) الإجابة :  𝟖. 𝟕) 

 

 

 

 

 

                   

 
 ( 𝟏𝟖−) الإجابة : 

 

 

 

 

 

 

 

                     

 

 (𝟐−) الإجابة :                                                                          

41 

42 

43 

44 

    
 إذا كانت     

 ( 𝟏𝟓) الإجابة : 
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45 

46 

47 

 ) الإجابة :
 𝟎  

 
2 
 

 (سالبة

𝑭(𝒙) = 𝟎 

: 

 
𝜋

4
− 2 

1

0 
 

 سالبة
 
3 

 
1  
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𝑭′(𝒙)) الإجابة :                                                                    = 𝟎 ) 

 (ثابتة حدودية ) الإجابة :      
 
 

 

 
 
 

 

 

أوجد           
dx

dy: لكل مما يأتي 

 

2

1

42 )2()2 dxxy 

 
 

 
 

𝟒𝒙𝒆𝒙 (𝟏) الإجابة :  −
𝟏

𝟐
                     𝟐) 𝟎 ) 

 

 أ(

 ب(

(39 

(41 



x

x

e

e

tdty

2

ln)1

48 

49 

50 

51 

52 
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 ( 𝟏𝟔) الإجابة : 

 
    

                                                                                                         
 
 

 

 

                                                                         
    

                                                                                              
 

 

                                                                          
 

 

                                                                                      

                                                                                     
 

                                                                                         

(43 

a) 

b) 

c) 

d) 

e) 

f) 

g) 

h) 

i) 

53  

54 

𝒙𝟐(𝒂) الإجابة :  +
𝟐

𝟓
√𝒙𝟓 +

𝟏

𝒙
+ √𝟐𝒙 + 𝒄) 

 

𝑏)  𝑒𝑡𝑎𝑛𝑥 + 𝑐 
 
 

𝑐)  
5

2
 

 
 

𝑑) − 𝑐𝑜𝑡𝜋𝑥 −  
1

𝜋
𝑒𝑐𝑜𝑡𝜋𝑥 + 𝑐 

 

𝑒) 𝑙𝑛|3 + 𝑡𝑎𝑛𝜃| + 𝑐 
 
 
 
 

f)  − 𝑐𝑜𝑠
𝜋

3
𝑥 + 𝑡𝑎𝑛𝑥 − 𝑥 + 𝑐 

 
 

𝑔)   𝑒𝑥 +  
1

2
𝑒2𝑥 + 𝑐 

 

ℎ)   4𝑡𝑎𝑛𝑥 − 𝑠𝑒𝑐𝑥 + 𝑒
1
𝑥 + 𝑐 

 
 

𝑖) − 𝑙𝑛|𝑐𝑜𝑠𝑥 − 𝑠𝑖𝑛𝑥| + 𝑐 
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)الإجابة :  
𝟏

𝟒
(𝟑 + 𝒔𝒊𝒏𝒙)𝟒 + 𝒄 ) 

        
𝒙𝟐√)الإجابة :   − 𝟔𝒙 + 𝟏 + 𝒄 ) 

 
 

 

                   

)الإجابة :  
𝟐

𝟑
𝒕𝒂𝒏(𝒙

𝟑

𝟐 − 𝟏) + 𝒄 ) 

 
 
 

 استخدم التكامل بالتعويض          
 

−)الإجابة :                                                         
𝟏

𝟑
(𝟏 − 𝒙𝟐)

𝟑

𝟐 +
𝟏

𝟓
(𝟏 − 𝒙𝟐)

𝟓

𝟐 + 𝒄 )                       

                       
                     

 
 (    إذا كان                                         فأوجد  6  
 

)الإجابة :  
𝟏

𝟐
 ) 

 
 
 

 إذا كان                                   فأوجد              
 

 ( 𝟏𝟎−)الإجابة :  

 
 

55 

56 

57 

6 85) x x dx

(4) 6 , (2) 5f f 

2

/

1

(2 )f x dx

2

3

( ) 5f x dx 

9

4

1
( )f x dx

x

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∫باستخدام التكامل بالتجزئ أوجد :             𝒙𝟓𝒍𝒏𝟑𝒙 𝒅𝒙 

)الإجابة :       
𝟏

𝟔
𝒙𝟔𝒍𝒏𝒙 −

𝟏

𝟑𝟔
𝒙𝟔 + 𝒄 )   

 

 

 
           استخدم التكامل بالتعويض والتجزئ في ايجاد كل من           

𝟏) ∫ 𝒆√𝟐𝒙+𝟑 𝒅𝒙                                            𝟐)  ∫ 𝐬𝐢𝐧(𝒍𝒏𝒙) 𝒅𝒙  

𝟐𝒙√(𝟏 )الإجابة :  + 𝟑𝒆√𝟐𝒙+𝟑 − 𝒆√𝟐𝒙+𝟑 + 𝒄        𝟐)
𝟏

𝟐
(𝒙𝒔𝒊𝒏(𝒍𝒏𝒙) − 𝒙𝒄𝒐𝒔(𝒍𝒏𝒙)) + 𝒄  ) 

 

 

 

 

 

 

                

 

𝒙)الإجابة :        + 𝐥𝐧
𝒙−𝟏

𝒙+𝟏
+ 𝒄 )   
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 1026-1025مراجعة نهائية للثاني عشر العلمي                                    الفصل الدراسي الثالث 
 م

             

)الإجابة :       
𝟏

𝟐
𝒍𝒏

𝟏𝟓

𝟕
≈ 𝟎. 𝟏𝟗 )   

 

 

 

 

 

 

 

 استخدم الكسور الجزئية في إيجاد       

        

)الإجابة :       
−𝟏

𝒙
+ 𝒍𝒏 |

𝒙+𝟏

𝒙
| + 𝒄 )   

 

 

 
 
 

 

 

 

 

2)  ∫
3𝑥2

𝑥3+8
𝑑𝑥 

𝒍𝒏|𝒙)الإجابة :        + 𝟐| + 𝒍𝒏|𝑥2 − 𝟐𝒙 + 𝟒| + 𝒄 = 𝒍𝒏|𝑥3 + 𝟖| + 𝒄 )   

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

1) 
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)الإجابة :       
𝒙𝟐

𝟐
+ 𝒙 + 𝟑𝒍𝒏|𝒙 − 𝟏| − 𝟐𝒍𝒏|𝒙| + 𝒄 )   

 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 

 المساحات
 د مساحة المنطقة المظللة فيما يلي :  اوج                 

 

  
 
 
 

 
 
 
 

  

   ( 𝟏𝟒  (𝟏)الإجابة :      

  (𝟐)الإجابة :       
𝟗

𝟐
 = 4.5 )   

 
 
 
 
 
 
 

22y x 

y x 

2) 1) 
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𝟐√𝟐 (𝟑)الإجابة :       − 𝟐 ≈ 𝟎. 𝟖𝟑 )   

(𝟒)الإجابة :       
𝟏𝟎

𝟑
≈ 𝟑. 𝟑𝟑   ) 

 
 
 

 

:  )الإجابة     
𝟐𝟔

𝟑
≈ 𝟖. 𝟔𝟕 )   

 
𝒂)الإجابة :       = 𝟑 )   

y x

2y x 

3) 
4) 
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