
 مثال تطبٍقً عهى كٍفٍت دزاست اندانت بكافت خصائصها

 دزاستها زٌاضٍاً -حسابٍا- 

 و

 دزاستها مه خلال انسسم

 

 أوجذ ىيذاىح :

 ( )            

 

 -إُ وجذخ-قاط اىحشجح اىْ .1

 فرشاخ اىرزاَذ .2

 فرشاخ اىرْاقص .3

 اىقَُح اىعظًَ اىَحيُح .4

 اىقَُح اىصغشي اىَحيُح .5

 فرشاخ اىرقعش لأسفو .6

 اىرقعش لأعيًفرشاخ  .7

 -إُ وجذخ-ّقاط الاّقلاب  .8

 

 اىحو

 

 ّثذأ تثسٌ الله اىشحَِ اىشحٌُ

 

1--- 



اىْقاط اىحشجح هٍ ّفاط داخيُح فٍ ٍجاه اىذاىح واىرٍ عْذها ذنىُ اىَشرقح ذساوٌ صفش 

 أو غُش ٍىجىدج.

 

إذن تعانىا معا وشتق اندانت كً وحصم عهى انىقاط انحسجت بعد أن وساوي 

 انمشتقت بصفس !!

 

  ( )         

  ( )           

 (    )    

      (     )        
 

 
 

 

 إذن انىقاط انحسجت هً  

         
 

 
 

 

 

 

 

 

 

 

 ---3و  2



اُِ ىرحذَذ فرشاخ اىرزاَذ واىرْاقص ، ذنىُ تعذ ذحذَذ اىْقاط اىحشجح وصْع جذوه 

 اىَشرقح الأوىً

 

 

 

 

 

 

 

 

مٍ ّحذد إرا ماّد ٍىجثح أو ساىثح ، وتزىل ّعشف شنو  (  ∞-)ىْخرش سقٌ فٍ اىفرشج 

 إا ماُ ٍرزاَذ أو ٍرْاقص F(x)اىذاىح 

 1-ىْخرش اىشقٌ 

 الأوىًتعذ رىل ّعىض فٍ اىَشرقح 

  (  )   (  )   (  )    

 أٌ أّها ٍىجثح، ّضع فٍ اىخاّح الأوىً +++

 

 1ىْخرش اىشقٌ   ( 4/3 , 0)اُِ فٍ اىفرشج ٍِ 

  ( )   ( )   ( )     

 ------أٌ أّها ساىثح ،ّضع فٍ اىخاّح اىثاُّح 

 

 

 جدول انمشتقت الأونى

(
 

 
  ∞) (   

 

 
 ) ( ∞  )   

 إشازة ( )   ++++ ------- ++++

 شكم ( )  ٍرزاَذج ساىثح متزاٌدة

 شكم ( )    



 2، ىْخرش    (∞ ,4/3)أخُشا فٍ اىفرشج 

  (  )   ( )   ( )    

 الأخُشج +++أٌ أّها ٍىجثح، ّضع فٍ اىخاّح 

 

 

 اُِ ٍِ اىجذوه ، ّسرطُع أُ ّعيٌ فرشاخ اىرزاَذ واىرْاقص

 فرشاخ اىرزاَذ

(
 

 
  ∞) ( ∞  ) 

 

 فرشاخ اىرْاقص

(   
 

 
 ) 

 

 

 

 

 

 

 

 

 اىقَُح اىعظًَ اىَحيُح -4



 اىقَُح اىصغشي اىَحيُح -5

 

       َذه عيً قَُح عظًَ ٍحيُح عْذ   -فٍ اىجذوه -          اىشٍز

 ( ) وقَُرها  

 ( )            

 

   َذه عيً اىقَُح اىصغشي =اىذُّا= اىَحيُح عْذ   -فٍ اىجذوه  -           اىشٍز
 

 
  

) وقَُرها ) 
 

 
 

 (
 

 
)   ( 

 

 
 )
 

    ( 
 

 
 )          

 

 

 

 ٍِ اىَشرقح الأوىً وفىائذها اىجَح ءُ ولله اىحَذ ذٌ ذحذَذ والاّرهااِ

 

 

 

 

 

 



 فرشاخ اىرقعش لأسفو -6

 فرشاخ اىرقعش لأعيً -7

 -إُ وجذخ-ّقاط الاّقلاب  -8

 اىَشرقح اىثاُّح، َرٌ حيهٌ تاسرخذاً  8و 7و 6

 

 ، ّقىً تْفس اىشٍء اىزٌ فعيْآ ساتقاولأسفو اُِ ىرحذَذ افرشاخ اىرقعش لأعيً 

 أٌ ّشرق اىذاىح ٍشج أخشي ، وّقىً ٍشج أخشي تجذوه اىَشرقح اىثاُّح.

   ( )         

 ٍرً اىَشرقح اىثاُّح ذساوٌ صفشاُِ ّحذد 

   ( )           

   
 

 
 

 

 جدول انمشتقت انثاوٍت

( 
 

 
    ) (     

 

 
 ) 

  

 إشاسج ( )    ------ ++++++

 شنو ( )  ٍقعشج لأسفو مقعسة لأعهى

 شنو ( )   

 

 

 



 ىْخرش سقٌ فٍ اىفرشج الأوه، مٍ ّحذد إشاسج اىَشرقح اىثاُّح

 اىشقٌ صفش وّعىض فٍ اىَشرقح اىثاُّحّخراس 

   ( )           

 -----أٌ أّها ساىثح، ّضع فٍ اىخاّح الأوىً

 

 9ثاُّاُ ىْخرش سقٌ َقع فٍ اىفرشج اىثاُّح ، ٍثلا 

 وّعىض فٍ اىَشرح اىثاُّح ، ىْعيٌ إرا ماُ اىرقعش لأعيً أو لأسفو

   ( )    ( )        

 )اىجذوه ( +++++ ثاُّح، ّضع فٍ اىخاّح اىٍىجثحأٌ أّها 

 

 اُِ ىرحذَذ ّقاط الاّقلاب ، َجة أُ ّساوٌ اىَشرقح تصفش ، هزا اىششط الأوه

 واىششط اىثاٍّ هى أُ َنىُ هْاك ذغُش فٍ اىرقعش ٍِ أسفو إىً أعيً أو تاىعنس

 

 واىششطُِ ٍحققُِ عْذّا سقٌ تعذ أُ ساوَْا اىذاىح تصفش ، وهْاك ذغُش فٍ اىرقعش ...

   إرُ   
 

 
 ّقطح اّقلابهٍ  

 

 وفرشج اىرقعش لأسفو و لأعيً واضحرُِ  ٍِ جذوه اىَشرقح اىثاُّح

 

     )فرشج اىرقعش لأسفو  
 

 
 ) 

 )فرشج اىرقعش لأعيً    
 

 
    ) 



 وهرا هى زسم اندانت ، كً تتحقىا مه كم ما عمهىاي

 

 ستسوا أن انسسمت تحقق بانضبظ عمهٍاتىا انسٌاضٍت 

 

 انعقم سبحان الله عهى وعمت

 

 شكسا نك ٌازب

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

النقاط الحرجت عندها مماس أفقً ، 

 أي المشتقت تساوي صفر !!!!



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الدالت فً تزاٌد



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 

 الدالت تتناقص



 

 

 

 

 

 

 

 

 

القٍمت العظمى المحلٍت ، قبلها 

الدالت تتزاٌد وبعدها تتناقص، 

 ٌعطً قٍمت كبرى



   

 

 

 

 

 

 

 

 

القٍمت الصغرى المحلٍت ، قبلها 

الدالت تتناقص وبعدها تتزاٌد، 

دنٍاٌعطً قٍمت   



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 قعرة لأسفلمالدالت 



 

 

 

 

 

 

 

 

 

 علىالدالت مقعرة لأ



 

 

 

 

 

 

 

 

 

وقطت اوقلاب ، أصبح عىدوا 

تغٍس فً تغٍس اندانت، كاوت 

لأسفم وأصبحت مقعسة  ةمقعس

 لأعهى !!!



 

 واىحَذ لله سب اىعاىَُِ

 

 ٍع اىسلاٍح

 

 

 اسرَرعىا ٍع عيٌ اىرفاضو واىرناٍو

 


