
 اجابات الأسبوع انخامس

 :انسؤال الأول 

𝐈                                                إرا كاوث =  
 𝐱

 𝐱+ 𝟔−𝐱

𝟔

𝟎
𝐝𝐱    

 باستخذاو انتعوٌط بٍٍّه  أن :أولا 

  𝐈 =  
 𝟔−𝐱

 𝐱+ 𝟔−𝐱

𝟔

𝟎
𝐝𝐱       

𝟔:  انحم  − 𝒙 = 𝒖 →→  𝒅𝒙 = −𝒅𝒖     

    𝐈 =  
 𝐱

 𝐱+ 𝟔−𝐱

𝟔

𝟎
𝐝𝐱 

𝐈 =  
− 𝟔−𝐮

 𝟔−𝐮+ 𝐮

𝟎

𝟔
𝐝𝐮 =  

 𝟔−𝐱

 𝐱+ 𝟔−𝐱

𝟔

𝟎
𝐝𝐱  

 

    𝐈   باستخذاو ما حصهث عهٍه فً أولا أوجـذ:: ثاوٍا

 :الحل 

𝐈 + 𝐈 =  
 𝐱

 𝐱+ 𝟔−𝐱

𝟔

𝟎
𝐝𝐱 +  

 𝟔−𝐱

 𝐱+ 𝟔−𝐱

𝟔

𝟎
𝐝𝐱  

       

𝟐 × 𝑰 =  
 𝐱+ 𝟔−𝐱

 𝐱+ 𝟔−𝐱

𝟔

𝟎
𝐝𝐱 =  𝟏

𝟔

𝟎
𝐝𝐱 = 𝟔  

𝑰 = 𝟑  

 أوجـذ بىفس انطشٌقة :ثانثا

𝑰 =  
𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝐬𝐢𝐧 𝒙+𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙        



𝒙 =  
𝝅

𝟐
− 𝒖        𝐬𝐢𝐧 𝒙 = 𝒔𝒊𝒏(

𝝅

𝟐
− 𝒖)    𝐜𝐨𝐬 𝒙 = 𝐜𝐨𝐬  

𝝅

𝟐
− 𝒖   

𝒙 = 𝟎 →→ 𝒖 =
𝝅

𝟐
     ,  𝒙 =

𝝅

𝟐
  → 𝒖 = 𝟎 → 𝒅𝒙 = −𝒅𝒖  

 
𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝐬𝐢𝐧𝒙+𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙 = − 
𝐬𝐢𝐧 

𝝅

𝟐
−𝒖 

𝐬𝐢𝐧 
𝝅

𝟐
−𝒖 +𝐜𝐨𝐬 

𝝅

𝟐
−𝒖 

𝟎
𝝅

𝟐

𝒅𝒖 

 
𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝐬𝐢𝐧𝒙+𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙 =   − 
𝒄𝒐𝒔𝒖

𝒄𝒐𝒔𝒖+𝒔𝒊𝒏𝒖

𝟎
𝝅

𝟐

𝒅𝒖 

𝑰 =  
𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝐬𝐢𝐧 𝒙+𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙 =  
𝒄𝒐𝒔𝒖

𝒄𝒐𝒔𝒖+𝒔𝒊𝒏𝒖

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒖 =  
𝒄𝒐𝒔𝒙

𝒄𝒐𝒔𝒙+𝒔𝒊𝒏𝒙

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙 

𝟐𝑰 =  
𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝐬𝐢𝐧 𝒙+𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙 +  
𝒄𝒐𝒔𝒙

𝒄𝒐𝒔𝒙+𝒔𝒊𝒏𝒙

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙 

𝟐𝑰 =  
𝐬𝐢𝐧 𝒙+𝒄𝒐𝒔𝒙

𝐬𝐢𝐧 𝒙+𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙 =  𝟏
𝝅

𝟐
𝟎

𝒅𝒙 =
𝝅

𝟐
         →→→   𝑰 =

𝝅

𝟒
  

+ 𝒆𝒙 𝒇 𝒙 أثبث أن            :    أولا     انسـؤال انثاوً 𝒇/(𝒙) 𝒅𝒙 =  𝒆𝒙𝒇 𝒙 + 𝒄     

 وشتق انطشف انثاوً نىبشهه أوه ٌساوي  انمشتقة انعكسٍة :     انحم 

+ 𝒆𝒙 𝒇 𝒙نهذانة 𝒇/(𝒙)  

 𝒆𝒙𝒇(𝒙) / = 𝒆𝒙𝒇 𝒙 + 𝒆𝒙𝒇/(𝒙)  

= 𝒆𝒙 𝒇 𝒙 + 𝒇/(𝒙)  

 أستخذو انىتٍحة انسابقة فً إٌجاد     :  ثاوٍا 
𝒙𝒆𝒙

 𝒙+𝟏 𝟐
𝒅𝒙  

 
𝒙𝒆𝒙

 𝒙+𝟏 𝟐
𝒅𝒙 =  

 𝒙+𝟏−𝟏 𝒆𝒙

 𝒙+𝟏 𝟐
𝒅𝒙  

=  𝒆𝒙  
 𝒙+𝟏 

 𝒙+𝟏 𝟐
−

𝟏

 𝒙+𝟏 𝟐
 𝒅𝒙  



=   𝒆𝒙  
𝟏

𝒙+𝟏
+

−𝟏

 𝒙+𝟏 𝟐
 𝒅𝒙   

= 𝒇 𝒙  بفشض أن      
𝟏

𝒙+𝟏
   ٌكون     

 𝒆𝒙  
𝟏

𝒙+𝟏
+

−𝟏

 𝒙+𝟏 𝟐
 𝒅𝒙 =  𝒆𝒙  𝒇 𝒙 + 𝒇

/
(𝒙) 𝒅𝒙 =  𝒆𝒙𝒇 𝒙 + 𝒄   

    𝒔𝒊𝒏(𝒍𝒏𝒙)𝒅𝒙 أوجذ بطشٌقة الاستخذاو انمتكشس              : ثانثا 

          هم ٌجوص استخذاو انتكامم انجذونً فً هزا انتكامم ؟ بشس إجابتك ؟

𝒖:     انحم     = 𝒔𝒊𝒏 𝒍𝒏𝒙 →→ 𝒅𝒖 =  
𝒄𝒐𝒔(𝒍𝒏𝒙)

𝒙
       ,      𝒅𝒙 = 𝒅𝒗 →→→ 𝒙 = 𝒗 

 𝒔𝒊𝒏(𝒍𝒏𝒙)𝒅𝒙 = 𝒙𝒔𝒊𝒏 𝒍𝒏𝒙 −  
𝒙𝒄𝒐𝒔(𝒍𝒏𝒙)

𝒙
𝒅𝒙  

𝒎 = 𝒄𝒐𝒔 𝒍𝒏𝒙 →→ 𝒅𝒎 =  
−𝒔𝒊𝒏(𝒍𝒏𝒙)

𝒙
,      𝒅𝒙 = 𝒅𝒏 →→→ 𝒙 = 𝒏  

 𝒔𝒊𝒏(𝒍𝒏𝒙)𝒅𝒙 = 𝒙𝒔𝒊𝒏 𝒍𝒏𝒙 − (𝒙𝒄𝒐𝒔 𝒍𝒏𝒙 +  
𝒙𝒔𝒊𝒏(𝒍𝒏𝒙)

𝒙
𝒅𝒙)  

𝟐 𝒔𝒊𝒏(𝒍𝒏𝒙)𝒅𝒙 = 𝒙𝒔𝒊𝒏 𝒍𝒏𝒙 − 𝒙𝒄𝒐𝒔 𝒍𝒏𝒙   

 𝒔𝒊𝒏(𝒍𝒏𝒙)𝒅𝒙 =
𝟏

𝟐
 𝒙𝒔𝒊𝒏 𝒍𝒏𝒙 − 𝒙𝒄𝒐𝒔 𝒍𝒏𝒙    

 

 

 انسـؤال انثانث

𝑰إرا كان     =   𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙       و        𝑱 =   𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙           

𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒 انعلاقة        :         أولا  +  𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒 =
𝟑

𝟒
+

𝐜𝐨𝐬 𝟒𝒙

𝟒
  

𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐                        :   انحم  =   𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐 −  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐 𝟐 

=  𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒 +  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒 − 𝟐 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐  

 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒 +  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒 =  𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐 + 𝟐 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐   



 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒 +  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒 =  𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐 + 𝟐 
𝟏+𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙

𝟐
  

𝟏−𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙

𝟐
    

 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒 +  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒 =  𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐 +
𝟏

𝟐
 𝟏 −  𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐   

=
𝟏

𝟐
+

𝟏

𝟐
 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐  

=
𝟏

𝟐
+

𝟏

𝟐
 
𝟏+𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙

𝟐
 =

𝟑

𝟒
+

𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙

𝟒
  

 

𝑱أوجـذ قٍمة    : ثاوٍا  + 𝑰                    و                𝑰 − 𝑱 

𝑰 + 𝑱 =    𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒 +  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒 
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

=  
𝟑

𝟒

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 +
𝟏

𝟒
 𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =
𝟑

𝟏𝟔
𝝅 +

𝟏

𝟏𝟔
 𝒔𝒊𝒏𝟒𝒙  

𝝅

𝟒
𝟎

=
𝟑

𝟏𝟔
𝝅 

𝑰 − 𝑱 =    𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒 −  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒 
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

=    𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐 −  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐   𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐 +  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐 
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

𝑰 − 𝑱 =    𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐 −  𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐 
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =   𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

=
𝟏

𝟐
 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙  

𝝅

𝟒
𝟎

=
𝟏

𝟐
   

     𝑰    و    𝑱أوجذ قٍمة كم مه  : ثانثا 

𝑰انطشٌقة الأونى   + 𝑱 =
𝟑

𝟏𝟔
𝝅       و     𝑰 − 𝑱 =

𝟏

𝟐
      بجمع انعلاقتٍه معا وجذ 

𝟐𝑰 =
𝟑

𝟏𝟔
𝝅 +

𝟏

𝟐
      →→    𝑰 =

𝟑

𝟑𝟐
𝝅 +

𝟏

𝟒
=

𝟑𝝅+𝟖

𝟑𝟐
  

𝑱 =
𝟑

𝟏𝟔
𝝅−  

𝟑

𝟑𝟐
𝝅 +

𝟏

𝟒
 =

𝟑𝝅−𝟖

𝟑𝟐
  



 :انطشٌقة انثاوٍة 

𝑱 =   𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟒
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =    𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐 𝟐
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =
𝟏

𝟒
  𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

𝑱 =
𝟏

𝟒
  𝟏 − 𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 +  𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐 

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

𝟏

𝟒
 
𝝅

𝟒
−  𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 

𝝅

𝟒
𝟎

+  
𝟏+𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙

𝟐

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =  
𝝅

𝟏𝟔
−

𝟏

𝟒
 +

𝟏

𝟒
 

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙

𝟐

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

=  
𝝅

𝟏𝟔
−

𝟏

𝟒
 +

𝟏

𝟖
  𝟏 + 𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙 
𝝅
𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =  
𝝅

𝟏𝟔
−

𝟏

𝟒
 +

𝟏

𝟖
 
𝝅

𝟒
+

𝟏

𝟒
 𝒔𝒊𝒏𝟒𝒙 

𝝅
𝟒
𝟎
   

 
𝝅

𝟏𝟔
−

𝟏

𝟒
 +

𝟏

𝟖
 
𝝅

𝟒
+ 𝟎 =

𝟑𝝅

𝟑𝟐
−

𝟏

𝟒
=

𝟑𝝅−𝟖

𝟑𝟐
  

𝑰 =   𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟒
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =    𝒄𝒐𝒔 𝟐 𝟐
𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =
𝟏

𝟒
  𝟏 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙   

𝑱 =
𝟏

𝟒
  𝟏 + 𝟐𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 +  𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 𝟐 

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

𝟏

𝟒
 
𝝅

𝟒
+  𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 

𝝅

𝟒
𝟎

+  
𝟏+𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙

𝟐

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =  
𝝅

𝟏𝟔
+

𝟏

𝟒
 +

𝟏

𝟒
 

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙

𝟐

𝝅

𝟒
𝟎

𝒅𝒙  

=  
𝝅

𝟏𝟔
+

𝟏

𝟒
 +

𝟏

𝟖
  𝟏 + 𝒄𝒐𝒔𝟒𝒙 
𝝅
𝟒
𝟎

𝒅𝒙 =  
𝝅

𝟏𝟔
+

𝟏

𝟒
 +

𝟏

𝟖
 
𝝅

𝟒
+

𝟏

𝟒
 𝒔𝒊𝒏𝟒𝒙 

𝝅
𝟒
𝟎
   

 
𝝅

𝟏𝟔
+

𝟏

𝟒
 +

𝟏

𝟖
 
𝝅

𝟒
+ 𝟎 =

𝟑𝝅

𝟑𝟐
+

𝟏

𝟒
=

𝟑𝝅+𝟖

𝟑𝟐
  

 

 


