
  :السؤال الأول

( )      عند مراقبة درجات الحرارة بعد منتصف اللیل في إحدى المدن تبین أنھ یمكن نمذجتھا بالقانون:أولا  =  −   ( −   )   

  ǐңỷҮҒ ỷ ǒỸǜңқ   ( ) ھو الوقت بعد منتصف اللیل و  xحیث 

  ‭ ظھربعد ال  Ỹ ỸǏө2.00      2.00ما متوسط درجات الحرارة بین   -1

( )  :                الحل  =      ∫   −    ( −   )           =        −    × (    )        =        −    ×       −       −    ×           ≅ − .     

=   . −   في أي وقت تحدث ھذه الحرارة -2  −    ( −   )  ( −   ) =      ≈ ≈           أو          .    .    

≈ ھي     [  ,   ]المقبولة على الفترة  القیمة    سوف    . −أي أن درجة الحرارة        . 

    احاصب  6:55تحدث عند الساعة      
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∫المحدد    حیث    استخدم مساحة نصف الدائرة في المنطقة المظللة لتجد التكامل :ثانیا   ( )     ( ) =  −  + 4  

 الحل

  =  −   + 4     +   − 4 = 0    +   − 4 + 4 = 4  ( − 2) +   = 4  

, 2)ثرة مركزھا  نصف دا لدینا قطرھا   ونصف    (0
= یساوي   2  

= إذآ مساحتھا              =      وحدة مربعة    2=   

∫                                              ومنھ  ( )    = 2        

( )         بفرض أن                 أوجد     ثالثا  = ∫               

    →          
   =     →           

 +        
     

    →          
   =     →             

 −     
     

  أي أن        وھذا ھو تعریف مشتقة الدالة   

    →          
   =         

  / =     
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    السؤال الثاني

( )   دالتان معرفتان كما یلي          و     إذا كانت  :  ولا أ =  ( − ( )         و     (  +   ( −  ) =     

∫                       أثبت أن   ( ) ×  ( )    =  ∫  ( )         

= نفرض أن            :الحل   −      ,  = =   قة المطلوبةنعوض في العلا       − −∫  ( −  ) ( −  )    =  ∫  ( −  ) ( −  )       = ∫  ( −  ) ( −  )    = ∫  ( ) ( −  )     … . . (   )  

( ) وذلك لأن    =  ( − ∫الى   )   1( بجمع العلاقة          (   ( ) ×  ( )         = ∫  ( ) ×  ( )    + ∫  ( ) ( −  )        = ∫  ( )[ ( −  ) +  ( )]          =  ∫  ( )  ×       

   =  ∫  ( )        

∫  أوجــد    : ثانیا      (   )   (   )      

= الحل      (   )∫    (   )   (   )   (   )      =     (   )∫    (       )   (   )   (   )      =     (   )∫    ((   ) (   ))   (   )   (   )      

− )   اضرب البسط والمقام في : مساعدة ریاضیة   ) =     ( −  +  −  ) 
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=     (   )∫    (   )   (   )    (   )   (   )   (   )   (   )      =     (   )  ∫    (   )   (   )   (   )   (   )  − ∫    (   )   (   )   (   )   (   )      =     (   )  ∫    (   )   (   )  − ∫    (   )   (   )      =     (   ) [−  |   ( +  )| +   |   ( +  )|  
 =     (   )       (   )   (   )   

 

    : :السؤال الثالث 

= من نقطة ما تقع على منحنى الدالة        :أولا                      رسم مماس لھذا   

  المنحنى فصنع مثلثا متطابق الضلعین مع محوري الإحداثیات                          

  أوجـد إحداثیي نقطة التماس المذكورة                         

= میل المماس بساوي     : الحل          →→→       =       

=    أي أن میلھ یساوي واحد تطابق الضلعین مع محوري الإحداثیاتصنع مثلثا میولكن المماس              →→→         =         = 0   →→→          =   = 1  

  ) 0,   1(أي أن نقطة التماس ھي      
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( ) إذا كان              :ثانیا  = ∫  ( )        
  

  زوجیة       ( ) فردیة فإن        ( ) نت   أثبت أنھ إذا كا         
  

  زوجیة       ( ) فردیة فإن        ( ) و أثبت أنھ إذا كانت          
  ( ) =  −∫  الحل                                              ( ) −

( )  ( ) بما أن  فردي یمكن أن نكتب   =  −∫  (  )         = −           
  ( ) = −∫     ( )(−  ) = ∫  ( )     =  (  )   ( )  =   (  ) 

 زوجي   ( ) أي أن   

( )   معرفتان كما یلي    ( )         ( ) لتكن الدالتان  : ثالثا  = ∫ √ +                 ,         ( ) =   (    )  

     ( )             ,          ( )  )  1      أوجد

= عندما      ( )      معادلة المستقیم المماس للدالة     )2                               

≥       عند أي من نقاط الفترة) 3             ≤   قیمتھا العظمى؟  ( ) تبلغ الدالة        

  اجابتك فسر                

( )    )1   :الحل   = √ +    ×         ,         ( ) =   (    )    =         +  (    )   

  نجد أحداثیات نقطة التماس  ) 2     

t 0 x 

u 0 -x 
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 ( ) =  (    ) =  ( ) = ∫ √ +         =     
      ( , )إذن إحداثبات نقطة التماس ھي     

( )  میل المماس عند النقطة        =         +  (    ) =  −      

= معادلة المماس  ھي       − ( −  )       

( )  كما نلاحظ أن      )    3 =         +     ( ) یعني أن مشتقة الدالة     (    ) 

,    )    الفترة(موجبة في الربع الأول          ,     وسالبة في الفترة                   

   أي أن الدالة تبلغ قیمة عظمى عند النقطة             
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