
 الأسبوع الخاني

 :السؤال الأول 

 تحقق من صحة ما يلي- 1

1-   
𝒅𝒙

 𝒙𝟐+𝒂𝟐
= 𝒍𝒏 𝒙 +  𝒙𝟐 + 𝒂𝟐 + 𝒄 

 نشتق الطرف الخاني:الحل 

 𝒍𝒏 𝒙 +   𝒙𝟐 + 𝒂𝟐  
\

=  
𝟏+

𝟐𝒙

𝟐 𝒙𝟐+𝒂𝟐

𝒙+  𝒙𝟐+𝒂𝟐
=

𝟐𝒙+𝟐 𝒙𝟐+𝒂𝟐

𝟐 𝒙𝟐+𝒂𝟐

𝒙+  𝒙𝟐+𝒂𝟐
=

𝟏

 𝒙𝟐+𝒂𝟐
  

 

2-    
𝒅𝒙

𝒄 𝒂−𝒙  𝒃−𝒙 
=  

𝟏

𝒄 𝒂−𝒃 
𝒍𝒏  

𝒃 𝒂−𝒙 

𝒂 𝒃−𝒙 
  

 نشتق الطرف الخاني:الحل 

 
𝟏

𝒄 𝒂−𝒃 
𝒍𝒏  

𝒃 𝒂−𝒙 

𝒂 𝒃−𝒙 
  

\

=
𝟏

𝒄 𝒂−𝒃 
×

−𝒃𝒂 𝒃−𝒙 +𝒂𝒃 𝒂−𝒙 

𝒂𝟐 𝒃−𝒙 𝟐

 
𝒃 𝒂−𝒙 

𝒂 𝒃−𝒙 
 

=
𝟏

𝒄 𝒂−𝒙  𝒃−𝒙 
   

=
𝟏

𝒄 𝒂−𝒃 
×

−𝒃𝒂 𝒃−𝒙−𝒂+𝒙 

 
𝒃 𝒂−𝒙 

𝒂 𝒃−𝒙 
 𝒂𝟐 𝒃−𝒙 𝟐

=
𝟏

𝒄 𝒂−𝒃 
×

𝒂𝒃 𝒂−𝒃 

𝒂𝒃 𝒂−𝒙  𝒃−𝒙 
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 لإيجاد ناتج (حلاث طرق على الأقل)ناقش بأكخر من طريقة - 1

    
𝟏

𝐬𝐢𝐧 𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝒅𝒙 =  

 𝐬𝐢𝐧 𝒙 𝟐+ 𝐜𝐨𝐬 𝒙 𝟐

𝐬𝐢𝐧 𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝒅𝒙     

 
 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐

𝐬𝐢𝐧 𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝒅𝒙 +  

 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐

𝐬𝐢𝐧 𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝒅𝒙  

 𝒕𝒂𝒏𝒙𝒅𝒙 +  𝒄𝒐𝒕𝒙𝒅𝒙 = −𝒍𝒏 𝒄𝒐𝒔𝒙 + 𝒍𝒏 𝒔𝒊𝒏𝒙 + 𝒄 = 𝒍𝒏 𝒕𝒂𝒏𝒙 + 𝒄  

 𝐜𝐨𝐬𝒙 𝟐  بقسمة البسط والمقام على    الطريقة الثانية



 

𝟏

 𝐜𝐨𝐬𝒙 𝟐

𝐬𝐢𝐧𝒙 𝐜𝐨𝐬 𝒙

 𝐜𝐨𝐬𝒙 𝟐

𝒅𝒙 =  
 𝒔𝒆𝒄𝒙 𝟐

𝒕𝒂𝒏𝒙
𝒅𝒙 = 𝒍𝒏 𝒕𝒂𝒏𝒙 + 𝒄  

𝐬𝐢𝐧 بقسمة البسط والمقام على    الطريقة الثالثة      𝒙 𝟐     

 الطريقة الرابعة         
𝟐

𝟐𝒔𝒊𝒏𝒙𝒄𝒐𝒔𝒙
𝒅𝒙 =  

𝟐

𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙
𝒅𝒙 = 𝟐 

𝟐𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙+𝒄𝒐𝒕𝟐𝒙 

 𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙+𝒄𝒐𝒕𝟐𝒙 
𝒅𝒙 

= −𝟐 𝒍𝒏  𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙 + 𝒄𝒐𝒕𝟐𝒙  + 𝒄 

𝒄𝒔𝒄𝒙𝒔𝒆𝒄𝒙𝒅𝒙  :   الطريقة الخامسة =  
 𝒔𝒆𝒄𝒙 𝟐𝒄𝒔𝒆𝒄𝒙

𝒔𝒆𝒄𝒙
𝒅𝒙 =  

  𝐭𝐚𝐧𝒙 𝟐+𝟏 𝒄𝒔𝒆𝒙

𝒔𝒆𝒄𝒙
𝒅𝒙 

 
 𝐭𝐚𝐧𝒙 𝟐𝒄𝒔𝒄𝒙

𝒔𝒆𝒄𝒙
𝒅𝒙 +  

𝒄𝒔𝒄𝒙

𝒔𝒆𝒄𝒙
𝒅𝒙 =  

𝐬𝐢𝐧 𝒙

𝐜𝐨𝐬 𝒙
𝒅𝒙 +  

𝐜𝐨𝐬 𝒙

𝐬𝐢𝐧 𝒙
𝒅𝒙 =  

𝒄𝒔𝒄𝒙𝒔𝒆𝒄𝒙𝒅𝒙 :                                   الطريقة السادسة  =  
 𝒄𝒔𝒄𝒙 𝟐𝒔𝒆𝒄𝒙

𝒄𝒔𝒄𝒙
𝒅𝒙 
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𝟏−𝒄𝒐𝒔𝒙

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝒙
𝒅𝒙 =  

𝟐 𝒔𝒊𝒏
𝒙

𝟐
 
𝟐

 𝒄𝒐𝒔
𝒙

𝟐
 
𝟐 𝒅𝒙 = 𝟐  𝒕𝒂𝒏

𝒙

𝟐
 
𝟐
𝒅𝒙 

 𝟐  𝐬𝐞𝐜 𝟐𝒙 𝟐 − 𝟏 𝒅𝒙 = 𝒕𝒂𝒏𝟐𝒙 − 𝟐𝒙 + 𝒄  

 الضرب بالمرافق: الطريقة الثانية  

 
𝟏−𝒄𝒐𝒔𝒙

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝒙
𝒅𝒙 =   

𝟏−𝒄𝒐𝒔𝒙

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝒙
  

𝟏−𝒄𝒐𝒔𝒙

𝟏−𝒄𝒐𝒔𝒙
 𝒅𝒙  

=  
 𝟏−𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐

 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐
𝒅𝒙 =  

𝟏−𝟐𝒄𝒐𝒔𝒙+ 𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟐

 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐
𝒅𝒙  

=    𝒔𝒆𝒄𝒙 𝟐 − 𝟐𝒔𝒆𝒄𝒙𝒕𝒂𝒏𝒙 +  𝒕𝒂𝒏𝒙 𝟐 𝒅𝒙 

=   𝟐 𝒔𝒆𝒄𝒙 𝟐 − 𝟐𝒔𝒆𝒄𝒙𝒕𝒂𝒏𝒙 𝒅𝒙  

= 𝟐𝒕𝒂𝒏𝒙− 𝟐𝒔𝒆𝒄𝒙 + 𝒄  

 

 



 :السؤال الخالج 

 أوجد ناتج 

 𝟏−)  
𝒄𝒐𝒔𝒙

𝟏+𝒄𝒐𝒔𝒙
𝒅𝒙 =  

𝒄𝒐𝒔𝒙 𝟏−𝒄𝒐𝒔𝒙 

 𝒔𝒊𝒏𝒙 𝟐
𝒅𝒙 =   𝒄𝒔𝒄𝒙  𝒄𝒐𝒕𝒙_ 𝒄𝒐𝒕𝒙 𝟐 𝒅𝒙  

=   𝒄𝒔𝒄𝒙  𝒄𝒐𝒕𝒙𝒅𝒙 −    𝒄𝒔𝒄𝒙 𝟐 − 𝟏 𝒅𝒙  

= −𝒄𝒔𝒄𝒙+ 𝒄𝒐𝒕𝒙 + 𝒙 + 𝒄 

𝟐−)   
𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙−𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂

𝒄𝒐𝒔𝒙−𝒄𝒐𝒔𝒂
𝒅𝒙  

 
𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙−𝒄𝒐𝒔𝟐𝒂

𝒄𝒐𝒔𝒙−𝒄𝒐𝒔𝒂
𝒅𝒙 =  

−𝟐𝒔𝒊𝒏
𝟐𝒙+𝟐𝒂

𝟐
𝒔𝒊𝒏

𝟐𝒙−𝟐𝒂

𝟐

−𝟐𝒔𝒊𝒏
𝒙+𝒂

𝟐
𝒔𝒊𝒏

𝒙−𝒂

𝟐

𝒅𝒙 

 

=  
−𝟐𝒔𝒊𝒏 𝒙+𝒂 𝒔𝒊𝒏 𝒙−𝒂 

−𝟐𝒔𝒊𝒏
𝒙+𝒂

𝟐
𝒔𝒊𝒏

𝒙−𝒂

𝟐

𝒅𝒙 =  

=  
−𝟒𝒔𝒊𝒏 

𝒙+𝒂

𝟐
 𝒄𝒐𝒔 

𝒙+𝒂

𝟐
 𝒔𝒊𝒏 

𝒙−𝒂

𝟐
 𝒄𝒐𝒔 

𝒙−𝒂

𝟐
 

𝒔𝒊𝒏
𝒙+𝒂

𝟐
𝒔𝒊𝒏

𝒙−𝒂

𝟐

𝒅𝒙  

=   𝟒𝒄𝒐𝒔  
𝒙+𝒂

𝟐
 𝒄𝒐𝒔  

𝒙−𝒂

𝟐
 𝒅𝒙  

= 𝟐  𝒄𝒐𝒔  
𝒙+𝒂

𝟐
+

𝒙−𝒂

𝟐
 + 𝒄𝒐𝒔  

𝒙+𝒂

𝟐
−

𝒙−𝒂

𝟐
  𝒅𝒙  

= 𝟐  𝒄𝒐𝒔𝒙 + 𝒄𝒐𝒔𝒂 𝒅𝒙  

= 𝟐 𝒔𝒊𝒏𝒙 + 𝒙𝒄𝒐𝒔𝒂  +c 

 

 

 

 

 



 

 

 

 

 

 

 

 


