الوحدة الأولى
 أولا رسم الدوال : 

         لرسم  بيان الدالة نحتاج إلى جدولين  والتي لا يوجد عندها مساواة  نضع في بدايتها فتحه "  0 " 
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 ( 1 )  ارسم بيان الدالة : 

                         X + 3        x    - 1      

    F(x) =  

                         1               x     - 1 
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	



                       2x + 1     :    x ≥ 0 
( 2)  f(x) = 
	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	


                        3             : x < 0  
                          3x – 1 : x<1

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	


 (3)   f(x) = 

                         2x       : x ≥ 1 

 ارسم بيان الدالة : 
                       3x       : x ≥ -1
 (4)  g(x) =

                       X – 2  : x <-1 

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	



ثانيا النهايات 
حالات النهايات 

الحالة الأولى  إيجاد النهاية  لدالة مرسومة 

 ملحوظة  تكون نهاية الدالة عند نقطة غير موجودة إذا كان عندها قفزة وفتحة (  0 )
اعتمادا على الشكل المرسوم  والذي يمثل بيان الدالة f(x)   أوجد كلا مما يأتي : 

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	

	
	
	
	
	
	
	
	
	
	


1) Lim f(x) = ----------        
2) Lim f(x) =  -----------        
3) Lim f(x) = -----------          
4)  Lim f(x) =  ----------           

9) Lim f (x) = -------

5) Lim f(x)   = -----------           
6) Lim f(x)=------------              
7) f ( 1 ) = -----------                   
8)   f ( 3 ) = ---------------             
 اعتمادا على الشكل المرسوم  والذي يبين بيان الدالة g(x)   أكمل كلا مما يأتي 

          1) g ( 2 ) = -------



         2)  g ( 0 ) = -------

 

         3)  g ( 4 ) = -------- 


         4)  Lim g ( x ) = ------



          5) Lim g ( x ) = --------
-------------------------------------------------------
الحالة الثانية :  إيجاد النهاية بالتعويض المباشر : نضع بدلا من x  (    )  ونضع داخل القوس الرقم الذي تحت النهاية  ثم  باستخدام الآلة الحاسبة 
أوجد قيمة كلا من النهايات التالية : 
 1) Lim ( 8 – 2 x2 + 2 x ) ---------------------------------------

---------------------------------------------
2) Lim ( x2 + x  - 2 ) ---------------------------------------------

----------------------------------------------

3) Lim  5                 -----------------------------------------------
4) Lim  x4               ---------------------------------------------- 



  5)  Lim    
                                       -------------------------------------------------------

6) Lim  (  x + 1 ) ( 3x2 – 5 ) ----------------------------------------------------

                                             ---------------------------------------------------


7) Lim  ( x2  -            -  5 )  ----------------------------------------------------
8 ) إذ كانت 
      
                                    3 x – 1  :  x       1 

                F ( x ) = 

                                     2 x        :  x        1  

فأوجد كلا من :  

                  1)   Lim  f ( x ) 


                       -----------------------------------------------------------------

                    2) Lim f ( x ) 


-------------------------------------------------------------
--------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------

-----------------------------------------------------------------

----------------------------------------------------------------

-----------------------------------------------------------------

إذا كانت  
                                        2 x + 5  : x    1
                                                                                                                                                g( x )  =   

                                       8 -  x   :  x      1 

 فأوجد  كلا من : 
              1)   Lim ( 3 f(x)  - 5 x  + 1 )   -----------------------------------


                                                 ----------------------------------------------

                                                 ----------------------------------------------

              2) Lim    f ( x )  

                                         -----------------------------------------------------

                                          ----------------------------------------------------

                                          -----------------------------------------------------

                                         ------------------------------------------------------

                                         --------------------------------------------------------

---------------------------------------------------------

ثالثا إيجاد النهاية عن طريق التحليل : ( إذا كان ناتج التعويض هو     (             )       ) 
     1) نحلل  x   التي عليها تربيع      2)      نختصر                        3)  نعوض بدل x    التي تبقى 

التحليل الذي يحتاج إلى قوسين على الشكل التالي :   (  الف6رق بين مربعين ) 
X2 -  9  = ( x – 3 ) ( x + 3 )

التحليل الذي يحتاج إلى x   ثم قوس على الشكل التالي :   إخراج  x     عامل مشترك 
X2  + 3 x = x ( x + 3 ) 

التحليل الذي يحتاج إلى قوسين  على الشكل التالي :- 
X2 + 5 x + 6  = ( x + 2 ) ( x + 3 ) 

X2  -  2 x – 3  = ( x – 3 ) ( x + 1 ) 

أوجد قيمة كلا من النهايات التالية : 


      1)  Lim    
                                   ------------------------------------------------------------
                                  -------------------------------------------------------------


       2)   Lim     

                                  --------------------------------------------------------------

                                  --------------------------------------------------------------


     3)    Lim     

                                  ----------------------------------------------------------------

                                  ---------------------------------------------------------------


      4)  Lim   

                                            ---------------------------------------------------------------
                                ----------------------------------------------------------------

        

        5)   Lim    

                                ----------------------------------------------------------------

                                ----------------------------------------------------------------
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