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 عشداٌ انجشاح: و            يذسط انًادج 2008/2009انصاًَ ػشش انؼهًً                 انفصم انصاًَ  : انصف 

 انشٌاظٍاخ: انًادج :                                                                         اعى انطانة 

 ٍٍانفشق تٍٍ يشتؼ 

𝒙𝟐 − 𝒚𝟐 =   𝒙 − 𝒚 (𝒙 + 𝒚)  

 مثلًا  

𝟏)     𝒙𝟐 −  𝟗 =  𝒙 − 𝟑  𝒙 + 𝟑   

𝟐) 𝒙 − 𝟓 =   𝒙 −  𝟓 ( 𝒙 +  𝟓)   

𝟑)  𝒙 + 𝟐 𝟐 − 𝟔𝟒 =   𝒙 + 𝟐 − 𝟖  𝒙 + 𝟐 + 𝟖 =  𝒙 − 𝟔 (𝒙 + 𝟏𝟎)  

𝟒) 𝒙𝟒 − 𝒚𝟒 =  𝒙𝟐 − 𝒚𝟐 (𝒙𝟐 + 𝒚𝟐)  

  نرذهٍم انًؼادنح انرشتٍؼٍح راخ شلاز دذود َهجأ إنى اَنح انذاعثح وٌُصخ تاعرخذاو اَنح 

 (   Casio 991 ES )  ًفهً سائؼح جذا. 

 

  تٍٍ يكؼثٍٍ  (انجًغ  )انفشق 

 

𝒙𝟑 ±  𝒚𝟑 =  𝒙 ± 𝒚  𝒙𝟐 ∓ 𝒙𝒚 + 𝒚𝟐   
 

 مثلا  

𝟏) 𝒙𝟑 − 𝟖 =  𝒙 − 𝟐 (𝒙𝟐 + 𝟐𝒙 + 𝟒)  

𝟐) 𝒙𝟑 + 𝟏𝟐𝟓 =  𝒙 + 𝟓 (𝒙𝟐 − 𝟓𝒙 + 𝟐𝟓)  

𝟑) 𝒙 − 𝟖 =   𝒙
𝟑

− 𝟐 ( 𝒙𝟐𝟑
+ 𝟐 𝒙

𝟑
+ 𝟒)  

  وذىدٍذ انًماياخ نهكغىس. (أو انمغًح انًطىنح  )ذزكش انمغًح انرشكٍثٍح. 
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  ذزكش ػضٌضي انطانة 

𝟏)  𝒙𝒎𝒏
=  𝒙

𝒎

𝒏            ,            𝒙𝟔𝟑
= 𝐱𝟐     ,    𝟐)  𝒙−𝒏 =  

𝟏

𝐱𝐧                    

 

𝟐)    𝒙 − 𝟑   𝒙 + 𝟑 =  𝒙 − 𝟗                                            

𝟑)  − 𝟏 ≤ 𝑺𝒊𝒏𝒙 ≤ 𝟏                            ,       − 𝟏 ≤ 𝑪𝒐𝒔𝒙 ≤ 𝟏   

 يرطاتماخ يصهصٍح 
 

 وهُان انؼذٌذ يٍ انًرطاتماخ ونكٍ هزِ أهًها

 : ذزكش أٌ 

𝟏)   𝐱𝟐 =   𝒙          ,  (𝒙 − 𝟐)𝟐 =   𝒙 − 𝟐         , ( 𝒙)𝟐 = 𝒙   ,  𝒙𝟐  ≠ 𝒙  

                    𝟐)       𝒙 =  
−𝒙, 𝑥 < 0        

𝒙, 𝑥 ≥ 0
  

𝟑)    𝒙 = 𝒂   ↔ 𝒙 = 𝒂    𝒐𝒓   𝒙 =  −𝒂  

𝟒)   𝒆𝑳𝒏(𝒇 𝒙 ) = 𝒇 𝒙               ,   𝑳𝒏   𝒆𝒇 𝒙  =  𝒇(𝒙)  

 

 

𝑪𝒐𝒔 −𝒙 =  𝑪𝒐𝒔𝒙  𝑺𝒊𝒏 −𝒙 =  −𝑺𝒊𝒏𝒙  

  𝑪𝒐𝒔 𝝅 − 𝒙 =  −𝑪𝒐𝒔𝒙  𝑺𝒊𝒏 𝝅 − 𝒙 = 𝑺𝒊𝒏𝒙  
𝐬𝐢𝐧⁡(𝐱 ∓ 𝐲) =  𝒔𝒊𝒏𝒙. 𝒄𝒐𝒔𝒚 ∓ 𝒄𝒐𝒔𝒙. 𝒔𝒊𝒏𝒚  𝑻𝒂𝒏 𝝅 − 𝒙 =  −𝑻𝒂𝒏𝒙  
𝐜𝐨𝐬(𝐱 ∓ 𝐲) =  𝒄𝒐𝒔𝒙. 𝒄𝒐𝒔𝒚 ± 𝒔𝒊𝒏𝒙. 𝒔𝒊𝒏𝒚  𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙 = 𝟏  

𝐜𝐨𝐬𝟐𝒙 = 𝟏 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙  𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 = 𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙  
𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 = 𝟐𝒔𝒊𝒏𝒙 . 𝒄𝒐𝒔𝒙  𝐜𝐨𝐬𝟐𝒙 − 𝒔𝒊𝒏𝟐𝒙 = 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙  

𝐜𝐨𝐬𝟐𝒙 =  
𝟏

𝟐
(𝟏 + 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙)  𝐬𝐢𝐧𝟐𝒙 =  

𝟏

𝟐
(𝟏 − 𝒄𝒐𝒔𝟐𝒙)  

𝟏 + 𝐜𝐨𝐭𝟐𝒙 =  𝒄𝒔𝒄𝟐𝒙  𝟏 + 𝐭𝐚𝐧𝟐𝒙 =  𝒔𝒆𝒄𝟐𝒙  

𝑻𝒂𝒏𝒙 =
𝑺𝒊𝒏𝒙

𝑪𝒐𝒔𝒙
  𝑻𝒂𝒏 𝒙 ∓ 𝒚 =

𝒕𝒂𝒏𝒙∓𝒕𝒂𝒏𝒚

𝟏±𝒕𝒂𝒏𝒙.𝒕𝒂𝒏𝒚
  

𝑺𝒆𝒄𝒙 =  
𝟏

𝑪𝒐𝒔𝒙
  𝑪𝒐𝒕𝒙 =

𝑪𝒐𝒔𝒙

𝑺𝒊𝒏𝒙
  

𝟏 − 𝑪𝒐𝒔𝟐𝒙 = 𝟐𝑺𝒊𝒏𝟐𝒙  𝑪𝒔𝒄𝒙 =  
𝟏

𝑺𝒊𝒏𝒙
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 (أو ػهى اَنح انذاعثح ) نذم أي يؼادنح ذشتٍؼٍح وانرً ػهى انصىسج انؼايح  

𝒚 = 𝒂𝒙𝟐 + 𝒃𝒙 + 𝒄          , 𝒂 ≠ 𝟎  

𝒙 =  
−𝒃± 𝒃𝟐−𝟒𝒂𝒄

𝟐𝒂
  

  ذزكش لىاػذ الأعظ 

𝒙𝒎)). الأعظ فً دانح انعشب ذجًغ - × 𝒙𝒏 = 𝒙𝒎+𝒏 

 =𝒙𝒎−𝒏    ).    الأعظ فً دانح انمغًح ذطشح -
𝒙𝒎

𝒙𝒏)   

𝒏(𝒙𝒎).    الأعظ فً دانح انشفغ ذعشب - =  𝒙𝒎.𝒏) 

𝒙𝟎  .) 1= أي ػذد أط صفش  - = 𝟏) 

- 
عدد

𝟎
= ,      غير معرف

𝟎

عدد
= 𝟎 

 .انضيٍ × انغشػح = انًغافح  -

𝐱 هم ذؼهى أٌ يشافك  - − 𝐱   هى 𝟓 +  .x – 25  وداصم ظشتهًا هى 𝟓

𝐱 هم ذؼهى أٌ يشافك  -
𝟑

− 𝐱𝟐𝟑 ))  هى𝟓
+ 𝟓 𝒙

𝟑
+  .x – 125  وداصم ظشتهًا هى 𝟐𝟓

𝒙هم ذؼهى أٌ   - − 𝟏𝟐𝟓 =   𝐱
𝟑

− 𝟓   𝐱𝟐𝟑
+ 𝟓 𝒙

𝟑
+ 𝟐𝟓 . 

 ذزكش لىاػذ انهىغاسٌرى   -

𝟏)  𝑳𝒏   𝒂 × 𝒃  =  𝑳𝒏 𝒂 + 𝑳𝒏 𝒃  

𝟐)  𝑳𝒏   𝐚 ÷ 𝐛  =  𝑳𝒏 𝒂 − 𝑳𝒏 𝒃  

 

𝟑)  𝑳𝒏   𝒂𝒏   = 𝒏 𝑳𝒏 𝒂           ,   𝑳𝒏   𝒆𝒏 =  𝒏         , 𝑳𝒏 𝟏 = 𝟎     , 𝑳𝒏𝒆 = 𝟏  
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 ًانرفغٍش انفٍضٌائ 

   𝑉(𝑡) :     ، السرعت  V(t):         ،   السرعت المتجهت S(t): الرمىز             المسافت 

  (tجميعهم يشتق ضمىيا بالىسبت لـ  )  j(t):          ، الهسة  a(t): العجلت 

𝑽 𝒕 =  𝑺′ 𝒕  =  
𝒅𝑺

𝒅𝒕
  

 

 𝒂 𝒕 = 𝑽′ 𝒕 =  
𝒅𝒗

𝒅𝒕
=  

𝒅𝟐𝑺

𝒅𝒕𝟐      

 

   𝑱 𝒕 =  𝒂′ 𝒕 =
𝒅𝒂

𝒅𝒕
=  

𝒅𝟑𝑺

𝒅𝒕𝟑  

 

 المثلثيت الدوال مشتقت 

 

 انذانح يشرمح انذانح

𝑪𝒐𝒔𝒙  𝑺𝒊𝒏𝒙  

−𝑺𝒊𝒏𝒙  𝑪𝒐𝒔𝒙  

𝑺𝒆𝒄𝟐𝒙  𝑻𝒂𝒏𝒙  

−𝑪𝒔𝒄𝟐𝒙  𝑪𝒐𝒕𝒙  

𝑺𝒆𝒄𝒙 .Tanx 𝑺𝒆𝒄𝒙  

-𝑪𝒔𝒄𝒙. 𝑪𝒐𝒕𝒙 𝑪𝒔𝒄𝒙  
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 انركايم

يم
كا

نر
 ا
ػذ

ىا
ل

 

  انذانح 

𝒂𝒙 + 𝒄  a 
𝟏

𝒏+𝟏
𝒙𝒏+𝟏 + 𝒄  𝒙𝐧  , 𝐧 ≠ −𝟏  

−𝟏

𝐤
. 𝐂𝐨𝐬𝐤𝐱 + 𝐜  𝑺𝒊𝒏 𝒌𝒙  

𝟏

𝐤
. 𝐒𝐢𝐧𝐤𝐱 + 𝐜  𝑪𝒐𝒔 𝒌𝒙  

𝟏

𝐤
. 𝐓𝐚𝐧𝐤𝐱 + 𝐜  𝑺𝒆𝒄𝟐𝒌𝒙  

−𝟏

𝐤
. 𝐂𝐨𝐭𝐤𝐱 + 𝐜  𝑪𝒔𝒄𝟐𝒌𝒙  

𝟏

𝐤
. 𝑺ٍ𝒆𝒄𝒌𝒙 + 𝒄  𝑺𝒆𝒄𝒌𝒙 . 𝑻𝒂𝒏𝒌𝒙  

−𝟏

𝐤
. 𝑪ٍ𝒔𝒄𝒌𝒙 + 𝒄  𝑪𝒔𝒄𝒌𝒙 . 𝑪𝒐𝒕𝒌𝒙  

𝟏

𝐤
. 𝐋𝒏 𝑺𝒆𝒄𝒌𝒙 + 𝒄  𝑻𝒂𝒏𝒌𝒙  

𝟏

𝐤
. 𝐋𝒏 𝑺𝒊𝒏𝒌𝒙 + 𝒄  𝑪𝒐𝒕𝒌𝒙  

 

  ٌ( فً كراب انطانة 22صـــفذح  )ذؼشٌف يجًىع سًٌا 

 

 𝐟(𝐱)
𝐛

𝐚
𝒅𝒙 =  𝐥𝐢𝐦 𝒑 →𝟎  𝒇(𝒄𝒌)∆𝒙𝒌

𝒏
𝒌=𝟏   
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 𝑭 𝒙  ذغًى يشرمح ػكغٍح ل  𝒇 𝒙   

 

 𝒇 𝒙  . 𝒅𝒙 = 𝑭 𝒙 + 𝒄  

𝑭′ 𝒙 =  𝒇 𝒙   

 𝒇(𝒙)
𝒃

𝒂
. 𝒅𝒙 = 𝑭 𝒃 − 𝑭(𝒂)  

 انذانح انهىغاسذًٍح 

 

𝟏)           𝒚 = 𝑳𝒏   𝒇  𝒙                ,      𝒚′ =  
𝒇′ (𝒙)

𝒇(𝒙)
                 

𝟐)   
𝒌

𝒂𝒙+𝒃
. 𝒅𝒙 =  

𝒌

𝒂
. 𝑳𝒏  𝒂𝒙 + 𝒃 + 𝒄  

 

𝟑)   
𝒇′ (𝒙)

𝒇(𝒙)
. 𝒅𝒙 = 𝑳𝒏  𝒇(𝒙) + 𝒄  

 

  انذانحالأعٍح 

  

 

𝟏)           𝒚 = 𝒆𝒇(𝒙)              ,      𝒚′ = 𝒇′ 𝒙 . 𝒆𝒇(𝒙)   

 

 

𝟐)    𝒆𝒂𝒙+𝒃 . 𝒅𝒙 =  
𝟏

𝒂
. 𝒆𝒂𝒙+𝒃 + 𝒄  

𝟑)    𝒇′(𝒙) . 𝒆𝒇(𝒙). 𝒅𝒙 = 𝒆𝒇(𝒙) + 𝒄  

 

 

 

 دانح خطٍح فمط
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 :انذانح الأونى 

× مقدار     غير خطيت  
𝒏

. 𝒅𝒙 

 :خطىاخ انذم  

 . تذوٌ الأط  . u( = صادثح انمىج ) َفشض أٌ     غٍش خطٍح     (1                             

  .dxَشرك انفشظٍح شى َجذ يُها    (2                             

 .dxَؼىد انى انركايم وَؼىض تانفشظٍح  و تـ   (3                            

 .ذىجذ ػلالح تٍٍ انًمذاس ويشرمح صادثح الأط   (4                            

 :انذانح انصاٍَح 

× مقدار    𝑺𝒊𝒏( غير خطيت). 𝒅𝒙  

 . ٌُطثك ػهى انُغة انًصهصٍح Sinيا ٌُطثك ػهى 

 

 :انذانح انصانصح  

   𝒂𝒙 + 𝒃 𝒏. 𝒅𝒙 =  
𝟏

(𝒏+𝟏)×𝒂
. ( 𝒂𝒙 + 𝒃)

𝒏+𝟏
+ 𝒄  

 

 

∗ × مقدار     𝒆(غير خطي) . 𝒅𝒙  

 

  = uَكايم ػهى انرؼىٌط يغ انفشض أٌ           الأط 
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   انركايم تالأجضاء  (               (  𝒖. 𝒅𝒗 = 𝒖. 𝒗 −  𝒗. 𝒅𝒖 

  انذانح الأونى: 

    مقدار ×   خطيت  
𝒏

. 𝒅𝒙 

 

 :انذانح انصاٍَح    

× مقدار    𝑺𝒊𝒏( خطيت ). 𝒅𝒙  

 

     مقدار × 𝒆(خطي ) . 𝒅𝒙 

  

    َكايم ػهى الأجضاء يغ انفشض أٌ          انذانح الأعٍح  ,  dv = انًمذاس u =  

 

     انركايم تانكغىس انجضئٍح 

 

 .دسجح انثغط أكثش يٍ أو ذغاوي دسجح انًماو

 

  خصائص انركايم 

 .ٌجىص ذىصٌغ انركايم فً انجًغ وانطشح فمط  -1

 .لا ٌجىص ذىصٌغ انركايم تانعشب وانمغًح  -2

 

𝟏)    (𝒇 𝒙 ±  𝒈 𝒙 )
𝒃

𝒂
𝒅𝒙 =   𝒇(𝒙)

𝒃

𝒂
𝒅𝒙 ±  𝒈(𝒙)

𝒃

𝒂
𝒅𝒙  

 

𝟐)  𝐤.
𝐛

𝐚
𝒅𝒙 = 𝒌 ×  𝒃 − 𝒂         ,    𝟑)  𝒇(𝒙)

𝒂

𝒂
𝒅𝒙 = 𝟎   , 𝟒)  𝒇(𝒙)

𝒃

𝒂
𝒅𝒙 = −  𝒇(𝒙)

𝒂

𝒃
𝒅𝒙  
 

 

𝟓)    𝒇(𝒙)
𝒃

𝒂
𝒅𝒙 =   𝒇(𝒙)

𝒄

𝒂
 𝒅𝒙 +   𝒇(𝒙)

𝒃

𝒄
𝒅𝒙  
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 ًيلادظاخ دىل انرفغٍش انفٍضٌائ 

 

 𝟏)  𝒇′ 𝒙 . 𝒅𝒙 = 𝒇 𝒙            ,  𝒇′′  𝒙 . 𝒅𝒙 = 𝒇′ 𝒙 +  𝒄  

𝟐)  𝑽 𝒕 . 𝒅𝒕 = 𝒔 𝒕 + 𝒄      ,  𝒂 𝒕 . 𝒅𝒕 = 𝒗 𝒕 + 𝒄  

  

 

 

𝑨 =    𝒇(𝒙)
𝒃

𝒂
𝒅𝒙   

 

 
𝒅

𝒅𝒙
  𝒇 𝒙 𝒅𝒙 = 𝒇 𝒙                                       ,     

𝒅

𝒅𝒙
  𝒇 𝒙 

𝒃

𝒂
𝒅𝒙 = 𝟎 

 

  (1)انُظشٌح الأعاعٍح فً انرفاظم وانركايم انجضء 

 

𝒅

𝒅𝒙
 𝒇(𝒕)

𝒙

𝒂
𝒅𝒕 = 𝒇 𝒙 =  

𝒅𝑭

𝒅𝒙
  

  تشكم ػاو 

𝒅

𝒅𝒙
( 𝒇 𝒕 

𝒈 𝒙 

𝒉 𝒙 
𝒅𝒕) = 𝒇 𝒈 𝒙  × 𝒈′ 𝒙 − 𝒇(𝒉 𝒙 ) × 𝒉′(𝒙)  

 

  (2)انُظشٌح الأعاعٍح انجضء 

 

,  𝒂    ػُذ كم َمطح يٍ انفرشج   يرصهح   𝒇إرا كاَد    𝒃    وإرا كاَد ،        F هً أي   

,  𝒂    ػهى     𝒇يشرمح ػكغٍح نهذانح    𝒃  ػُذئز         

 

 𝒇(𝒙)
𝒃

𝒂
 𝒅𝒙 = 𝑭 𝒃 −  𝑭(𝒂)  

 

 

 

 



 سرحان الجراح/ أ : إعداد  قىاويه هامت للفصل الثاوي   مدرست الىقه للتعليم الثاوىي 

 

  َظشٌح انمًٍح انًرىعطح فً انركايم انًذذد 

 

,𝒂   يرصهح ػهى انفرشج    𝒇إرا كاَد    𝒃   فهُان ػذد يصم  c  فً انفرشج انًغهمح   𝒂, 𝒃    

 تذٍس 
 

𝒂𝒗(𝒇) = 𝒇 𝒄 =  
𝟏

𝒃−𝒂
×  𝒇(𝒙)

𝒃

𝒂
. 𝒅𝒙  

 

  ٍٍذؼشٌف انًغادح تٍٍ دانر 

 

,  𝒇إرا كاَد كم يٍ  𝒈  يرصهرٍٍ دٍس   𝒇 𝒙 ≥ 𝒈 𝒙   ػهى انفرشج    𝒂  , 𝒃  ٌفإ ،   

 

𝒚𝟐انًغادح تٍٍ انًُذٍٍُ  = 𝒇 𝒙     ,   𝒚𝟏 = 𝒈(𝒙)  ٍي     a   إنى b ًه  

 

 

𝑨 =   ( 𝒇 𝒙 − 𝒈 𝒙 )

𝒃

𝒂

𝒅𝒙 

 

  ذؼشٌف انذجى 

𝑽 =   𝑨(𝒙)

𝒃

𝒂

𝒅𝒙 

 

  (طىل يُذُى يًهذ  )طىل لىط : ذؼشٌف.  

  a < b  دٍس  ( b , d )واَرهى ػُذ انُمطح   (  a  , c )إرا تذأ يُذُى يًهذ ػُذ انُمطح 

 :     فإٌ طىل لىط انًُذُى هى 

             𝑳 =    𝟏 + ( 
𝒅𝒚

𝒅𝒙
)𝟐𝒃

𝒂
𝒅𝒙 إرا كاَدy ًدانح يًهذج ف x ػهى [ a , b ] 

 

 اَرهى يغ ذًٍُاذً نهجًٍغ تانرىفٍك


